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Dans toutes les questions, le plan est muni d’un repére orthonormé.

Question 1

[4+4 = 8 points]

Démontrer les théorémes suivants :

1) Pour tout réel a et tout réel b, exp(a + b) = exp(a) - exp(b).

2) Lafonction In est dérivable sur ]0; +oo[ et Vx €]0; +oo[: (In)'(x) = i

Question 2

[6 points]

Soit la fonction f définie sur | — c0; —2] U [4; +oo[ par f(x) = (3x + 6)Vx? — 2x — 8.

Etudier la dérivabilité de faux bornes finies de 'ensemble de définition. Interpréter graphiquement

les résultats obtenus.

Question 3
Résoudre dans R les inéquations suivantes :

a) 5e*—18e* <9

b) 1n(

3x—-2
x+1

[3+5 = 8 points]

)21n(2—x)+1n2
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Question4  [1+2+3+3+4+3 = 16 points]
Soit la fonction f définie par f(x) = In (e** — 3e* + 4) et C; sa courbe représentative dans un
repére orthonormé.
a) Montrer que le domaine de définition de f est R.
b) Déterminer les limites de f aux bornes du domaine de définition et interpréter
graphiquement les résultats.
¢) Montrer que Cr admet une asymptote oblique d en +oo, dont on déterminera une équation.
d) Etudier la position de Cy par rapport a d.
e) Dresser le tableau de variation de f.

f) Tracer (s et ses asymptotes dans un repére orthonormé d’unité 2 cm.

Question5 [7 points]

Soit la fonction f définie sur [—2}; +oo[ par f(x) = (1 — 3x)e%" et C sa courbe représentative dans

un repére orthonormé.

Combien de tangentes a la courbe Cr sont paralleles a la droite A d’équation y = —gx —-27

Question 6  [2+2+4 = 8 points]
Soit la fonction f définie sur R\{—3; 3} par

) = ——

1) Déterminer les réels a et b tels que pour tout x € R\{—3; 3},

) = a N b
fx_x—S x+3

6
1
Izsz_gdx
4

Mettre le résultat sous la forme a - In b, ol a et b sont deux nombres réels strictement positifs.

2) En déduire la valeur exacte de

3) Déterminer la valeur exacte de

6

= [,

x2
4
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Question 7  [1+1+243 = 7 points]

Lespace est muni d’un repére orthonormé direct (0; 1,7, k).

On donne les points A(1; —3;5), B(—2; —1;4) et C(3; 0; 2).

1) Déterminer une représentation paramétrique de la droite (AB).

2) Vérifier que le point € n"appartient pas a la droite (AB).

3) Déterminer une équation cartésienne du plan P perpendiculaire a (AB) et passant par C.

4) Déterminer les coordonnées du projeté orthogonal H de C sur (AB).
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